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Uzdavinys 1. Duoti realieji skaiciai a, b, ¢, kurie tenkina lygtis

b
At =b+S=ctri=1
c a b

1. Trodykite, kad ab + bc + ca = 0.
2. Irodykite, kad a + b+ c = 3.

Sprendimas. Pasirase pirma lygtj, gauname a + % = 1, taigi ac + b = ¢, analogiskai ab+ c = a,bc + a = b.
Sudéje Sias tris lygtis iSkart gauname ab + ac + bc = 0.

Sudéje tris duotas lygtis, gauname

a
7=
Vadinasi, mums reikia jrodyti, kad 2 4+ £ + % = 0, taigi ab® + bc® + a’c = 0.

Pasidaugine lygtis ac + b = ¢,ab + ¢ = a,bc + a = b i§ atitinkamai a, b, c ir sudéje tris gautas lygtis, butent
tai ir gauname. O

b ¢
a+btct+-+-+5 =3
c a

Uzdavinys 2. Kvadrato ABCD krastinése AD ir BC' taip atitinkamai padéti taskai M ir N, kad AM =
BN. X yra toks taSkas ant krastinés AN, kad DX statmena AN. Irodykite, kad kampas M X C yra status.

Sprendimas. Zinome, kad apie keturkampj DXNC galime apibrézti apskritima (nes kampai X ir C' yra
status). Bet taip pat apie keturkampj DM NC' galime apibrézti apskritima (nes jis stac¢iakampis). Tai yra
tas pats apskritimas (apibréztas apie trikampj DNC'). Vadinasi apie keturkampj DM X C galima apibrézti
apskritima ir todél M X C status (priesingy kampy suma yra 180°). O

Uzdavinys 3. Alisa ir Bobas zaidzia zaidima. I8 pradziy jie stovi prie tuscios lentos. Tada paeiliui (pradeda
Alisa) jie iSsirenka ir ant lentos rao po viena i skaifiy 1, 2, - - -, 2025. Skaiius ant lentos gali buti paraSytas
daugiausiai viena karta. Zaidéjas pralaimi zaidima, jei po jo éjimo visy ant lentos paraSyty skai¢iy sandauga
dalinasi i§ 2025. Kuris zaidéjas laimés, jei ir Alisa, ir Bobas ZaidZia optimaliai?

Sprendimas. Laimés Alisa. Pirmu éjimu ji paraSys 675. Tada Zaidéjas, kuris paraSys bet kokj 3 kartotinj,
pralaimés. Bet skai¢iy, nedaliy i 3 yra %35*2 = 1350 - lyginis skai¢ius. Kiekvienas zaidéjas (pradés Bobas,
nes dabar jo eilé) ra8ys viena i8 jy. Taigi, pirmasis, priverstas parasyti skaiiy, daly i 3, bus Bobas ir jis
pralaimes. O

Uzdavinys 4. Naturalyjj skai¢iy n vadiname puikiu, jei jis turi bent 4 teigiamus daliklius ir keturiy maZziausiy
teigiamy n dalikliy kvadraty suma yra lygi n. Raskite visus puikius skaicius.

Sprendimas. Visy pirma, jei n buty nelyginis, jo keturi maziausi dalikliai visi nelyginiai, taigi jy kvadraty
suma lyginé, priestara. Vadinasi, n lyginis, taigi jo du maziausi dalikliai yra 1 ir 2. Jei n dalus i§ 4, tai 4
yra trecias arba ketvirtas maziausias daliklis, bet tada likusio kvadratas yra 3 mod 4, kas yra nejmanoma.
Taigi, n nedalus is 4.

Zinome, kad n = 1 +4 4 a2 + b2, kur a ir b yra atitinkamai tredias ir ketvirtas maziausi n dalikliai. I8 karto
zinome, kad jie skirtingy lyginumy, taigi a = p, b = 2p su kazkokiu pirminiu p. Vadinasi, n = 5(1 + p?).
Gauname, kad n dalus i8 5, taigi p = 5,n = 130. O
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Laikas: 4 val. 00 min.

Laikas klausimams: pirmosios 30 minuciy.
Kiekvienas uZdavinys vertas 7 tasky.
LeidZiamos tik rasymo ir braiZymo priemonés.
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