RMM 2025 TST

Diena 1

2024.12.18

Uzdavinys 1. Duotas toks smailus trikampis ABC', kad AB < AC. Taskai D, E ir F' yra atitinkamai
krastiniy BC', CA ir AB vidurio taskai. Taskas X yra ABDF viduje ir AXBD ~ AXFB. Taskas Y
yra ADCFE viduje ir AYEC ~ AYCD. Trodykite, kad ties¢ BC yra apie ADXY apibrézto apskritimo
liestine.

Uzdavinys 2. Skai¢ius n > 2 yra naturalusis. Teigiami realieji skai¢iai xi,xs,...,x, tenkina lygybe
r1%y...x, = 1. Irodykite, kad
1
{$1}+{l’2}++{l’n} <n—§.

Pastaba. {x} yra skai¢iaus x trupmeniné dalis, taigi {z} =+ — |z].

Uzdavinys 3. Skaic¢iai m ir n yra naturalieji. Gauja, sudaryta is n plésiky, pavogé maisg Sokolady is
Jane Street. MaiSe buvo m vienody sSokolady. Su kuriais m ir n yra jmanoma padalinti visg Sokoladg po
lygiai visiems plésikams (t.y, kiekvienas plésikas turi gauti tokj patj kiekj Sokolado), jei leidziama kiekvieng
Sokoladg perpjauti j dvi (nebutinai lygias) dalis?

UZdavinys 4. Skai¢ius d > 2 yra naturalusis. Duota tokia naturaliyjy skaiciy seka a1, as, a3, ..., kad a; =
l,a =2,...,aq = dir a, yra maziausias naturalus skai¢ius, kuris nesutampa né su vienu is aq, as, . .., @,_1
ir tenkina dbd(a,_1,a,) > d visiems n > d + 1. [rodykite, kad kiekvienam pirminiui p, egzistuoja toks n,
kad p dalo a,,.

Laikas: 4 valandos ir 30 minuciy

Kiekvienas uZdavinys vertas 7 tasky
Klausimy galima klaustt pirmas 30 minuciy
LeidZiamos tik raSymo ir braiZymo priemonés



RMM 2025 TST

Diena 2
2024.12.19

Uzdavinys 5. Turime 10 x 10 lentg, kur kai kuriuose langeliuose taip pastatomi zirgai, kad bet kuriame
2 x 2 kvadrate yra bent vienas zirgas. Koks maziausias langeliy skaicius, kuriuos kerta bent vienas zirgas?
(Laikoma, kad Zirgas nekerta savo langelio, bet kerta langelius, kurie tusti arba kuriuose stovi kitas zirgas
pagal jprastas Sachmaty taisykles.)

UZdavinys 6. Plésiky gauja pavogé maisg monety i§ Jane street. Kiekviena moneta verta sveiko skaic¢iaus
centy. Yra zinoma, kad jei bet kuri viena moneta buty iSimta iS maiSo, tai likusios monetos gali buti
padalintos plésikams po lygiai (t.y. jie visi gali taip pasidalinti monetas, kad kiekvienas turés monety,
verty po tiek pat centy). Irodykite, kad jei viena moneta buty iSimta i§ maiSo, tai likusiy monety skaicius
dalus is plesiky skaiciaus.

UzZdavinys 7. Duotas smailus trikampis ABC', kampy /BAC, ZCBA, ZACB vidinés pusiaukampinés
kerta atitinkamai BC', CA, AB atitinkamai taskuose D, FE, F. Taskai P, (), R yra atitinkamai atkarpy
AD, BE, CF vidurio taskai. [rodykite, kad trikampio PQ R aukstiniy susikirtimo taskas, trikampio ABC
aukstiniy susikirtimo taskas ir apie trikampj ABC' apibrézto apskritimo centras yra vienoje tieséje.

UzZdavinys 8. Duota, kad N Zymi naturaliuosius skai¢ius ir k € N. Raskite visas tokias funkcijas f : N —
N, kad
fry) + fo(x) = k(z +y)
visiems z,y € N.
Pastaba. f"(x) = f(f( S f(x) .. )Z

TV
f pritaikytas n karty

Laikas: 4 valandos ir 30 minuciy

Kiekvienas uZdavinys vertas 7 tasky
Klausimy galima klausti pirmas 30 minuciy
LeidZiamos tik raSymo ir braiZymo priemonés



