Atranka } RMM 2026
2025 m. gruodzio 17d.

Uzdavinys 1. Turime 2025 korty, ant kiekvienos kortos paraSytas kazkoks naturalusis skai¢ius nuo 1 iki
2025. Skirtingos kortos gali turéti ta patj skaiciy, uzraSyta ant jy. Raskite visus jmanomus budus taip
suraSyti skaic¢ius ant korty, kad bet kurio netus¢io poaibiy korty skai¢iy suma nesidalinty i§ 2026.

Uzdavinys 2. Duoti pirminis skai¢ius p > 2 ir naturalusis skai¢ius n. Jrodykite, kad skai¢ius pn? turi ne
daugiau nei vieng tokj teigiama daliklj d, kad n? + d yra naturalaus skai¢iaus kvadratas.

Uzdavinys 3. Duoti naturalieji skai¢iai p,q,n, kur p ir ¢ yra nelyginiai, o n > 2. Duoti realieji skai¢iai
ai,as, . ..,an, tenkinantys a1 + as +...a, = 0ir |a1| + |az| + - - - + |an| = 2n — 2. Raskite didziausia galima
reigkinio

(af + a5+ Fap) (@™ +af™ 4o 4 aft)

reikSme.

UzZdavinys 4. Duotas trikampis ABC, tiesé [ yra tiesés BC' vidurio statmuo. D yra taskas ant [. Tiesé,
einanti per D taip kerta AB ir AC atitinkamai taskuose P ir @, kad D yra PQ vidurio taskas. Tegu wp ir
wce yra atitinkamai apie trikampius BDP ir CD(Q apibrézti apskritimai. Apskritimai wg ir wo kertasi taske
R # D, o tiese | atitinkamai taskuose X ir Y.

Irodykite, kad apie trikampj RXY apibréztas apskritimas eina per kazkokj fiksuota taska, nepriklausomai
nuo to, kur pasirenkamas taskas D .

Laikas: 4 val. 30 min.

Laikas klausimams: pirmosios 30 minudciy.
Kiekvienas uZdavinys vertas 7 tasky.
LeidZiamos tik rasymo ir braiZymo priemonés.
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Uzdavinys 1. Duotas jbréztinis keturkampis ABCD. Tiesés BC ir AD kertasi taske P. Tegu @Q yra toks
taskas ant BP, @ # B, kad PQ = BP. Tagkai R ir S yra tokie, kad CAQR ir DBC'S yra lygiagretainiai.
Irodykite, kad apie taskus C, @, R, S galima apibrézti apskritima.

Uzdavinys 2. Tegu a,b,c > 1 yra teigiami realieji skaic¢iai. rodykite nelygybe:
a®) + ) @) > ghe + 2

Uzdavinys 3. Seka apibrézta taip: a1 = 1,a2 = 3,a3 = 9,a4 = 27 ir

@i+3
Qg = <a- 2) (@iy2 — 2ai41 + a;)
i+

visiems ¢ > 1. Irodykite, kad kiekvienam pirminiui skai¢iui egzistuoja kazkoks sekos narys, kuris dalinasi is
to pirminio.

Uzdavinys 4. Alisa ir Bobas zaidZia zaidimg ant begalinés Sachmaty lentos. Duotas naturalusis skai¢ius
n. Prie§ zaidimo pradzia Bobas gali padéti baigtinj skaic¢iy zirgy ant bet kuriy langeliy Sachmaty lentoje.
Tada prasideda zaidimas ir abu zaidéjai daro éjimus paeiliui, pradeda Alisa. Savo éjimu, Alisa gali uzblokuoti
daugiausiai n tusciy langeliy, kurie kiekvienas turi buti atakuojami bent vieno i§ padéty zirgy. Visi uzblokuoti
langeliai i8lieka uzblokuoti viso Zaidimo metu. Savo éjimu, Bobas privalo padéti nauja Zirga ant lentos j savo
pasirinktg langelj, kuris yra tusc¢ias, neuzblokuotas ir atakuojamas bent vieno i§ jau padéty zirgy. Jei Bobas
negali padaryti éjimo, zaidimas pasibaigia ir laimi Alisa. Raskite tokiag maziausig n reikSme, kad Alisa visada
gali laiméti zaidima su baigtiniu éjimy skai¢iumi, nepriklausomai nuo to, kaip Bobas atlieka éjimus ir padeda
pirmuosius zZirgus pries prasidedant Zaidimui.

Pastaba: Zirgas, padétas ant langelio A atakuoja langelius, kuriy centrai yra nutole nuo langelio A centro

per /5.

Laikas: 4 val. 30 min.

Laikas klausimams: pirmosios 30 minudciy.
Kiekvienas uZdavinys vertas 7 tasky.
Leidziamos tik rasymo ir braiZymo priemonés.
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